Un résultat a connaitre

maxxayﬁzy a,p,y>0

X,y,Z
sous la contrainteax+by+cz<Q
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Une application directe

Le programme du consommateur avec une fonction d’utilité
Coss-DoucLaAs

maxx®y?™® O<a<1
Xy

sous la contrainte p, x +p, y <R
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La fonction d’utilité retenue

v 70 = () x (L x(@e e -
u(x;, Y, 0-€;) = (x;)*x x(€-C;) O<a,pl-a—p<1l
n

» o = 3/16 contribution du bien privé a l'utilité
» B = 1/16 contribution du bien public a l'utilité

» 1-a—p = 3/4 contribution du « loisir » a l'utilité

La fonction d'utilité est homogeéne de degré 1 en ses
arguments

u(Axx;, AXY, A(€=€;)) = Axu(x;, Y, (=)

Elle supporte une interprétation en termes d’utilité cardinale



'optimum de PARETO

— P
max u(x, Y,€—€)=x°‘x(z) x (€)1~ P
x, Yetdl n

sous la contrainte
Y <axn(l-x)

Mais cette contrainte peut se réécrire comme suit
axnxx+ Y +axn(f-) < axnx{

Le programme est sous la forme du «résultat a connaitre »

X*:aaxnxf —ox?
axn
axn><€ -
_[5 = pxaxnx{
(-0 = (1-a —ﬁ)axnxg—(l a-p)xE

ot = (a+[3)



L’équilibre concurrentiel de souscription volontaire - |

max (x;)%x

i, q; et {;

aq; +Q
now

p
) x(0—;)1o P
sous la contrainte
pxX; + q; < wx{;

Mais ce programme peut se réécrire comme suit

max (x;)*x(q; + Q_;)Px(¢-6;) P

i, q; et ;

sous la contrainte
pxx; + (qi+Q_;) + w(l-;) < wxl+ Q.

Le programme est sous la forme du « résultat a connaitre »; la
fonction de réaction s’en déduit immédiatement

WXZ"—G_,‘

qi+Q_; =B 1

soit qi = pxwxl - (1-B)Q_;



Représentation graphique de la fonction de réaction
quandn =2

q

Aucun effet d’entrainement!



L’équilibre concurrentiel de souscription volontaire - |l

A l'équilibre symétrique, la fonction de réaction se réécrit

2 prwnd—(1-p)Q"
On en déduit
g _ nxp 7
wo n(1-p)+B
Et, donc o 5
— axnxp -
T T T T+

On retrouve ainsi les solutions portées dans le texte



Faut-il croire a l'effet de dilution ?

» Mancur OLsoN, 1932-1998, La Logique de l'action
collective. Il accorde une grande importance a cet effet de
dilution : pas d’incitations a l'action dans les organisations
de grande taille;

» Elinor OsTrOM, prix NoBeL 2009, Governing the Commons.
Sont « biens communs » les biens que les rapports sociaux
désignent comme collectifs; l'utilisation de tels biens
communs est encadrée par des régles et des usages
auxquels les individus ne peuvent pas échapper.



L'équilibre conct® de prélévements obligatoires - |

max (x;)*x(€—¢;)1 %P

x; et ¢;

sous la contrainte
pXxx; + Txwx{; < wx{;
Mais la contrainte budgétaire peut se réécrire comme suit
pxx; + (1=1)w(l—;) < (1-T)wxl

Le programme est sous la forme du «résultat a connaitre » ; les
demandes s’en déduisent immédiatement
d a (1-T)wxl - l—a-p (1-T)wxl

d_ 0-0.)9 =
X a+l-a-p p et (&=6) at+l-a-p (1-t)w




L'équilibre conct® de prélévements obligatoires - I

L'expression de la demande de loisir se simplifie comme suit

-6)9 = 4
( I) 1 _ﬁ
et l'offre de travail ¢; se déduit directement de cette derniére
_ 1 —B— _
6 =T-(-t) =7-22%"P7_ 2 7



'offre de travail est inélastique au salaire




'offre de travail d’individus peu qualifiés




